Profesora: Sandra VVerdnica Redaelli

GUIA N©° 8
Integrales

Para Repasar

Ejercicio 1: Resuelve las siguientes integrales

1) I(x+1)(x—1)dx: 2) Ix.(x—S)(x+2)dx:
3) J‘Xi/J_;(Z dx = 4) J.(Sx—iz}z dx =
5) j(3.cosx+2x4)dx: 6) I3+3x

1
7)Imdx: 8) _[( jdx_
9) I(Z.ex +4x? —3)dx= 10) _[( X +5.c0s x)dx=

s 4

» 12) J‘(H—F+3xj dx =
13) I(%—X—?’?+X7dez 14) J‘(G.eX —%) dx =
15) [ g 16) [¥/2x dx =
17) J‘(Z.eX +sen x) dx = 18) I(ﬁ+3.e* +§j dx =

Ejercicio 2: Calcular las siguientes integrales definidas

1) f (2x® = x? +1)dx = 2) I:W dx =
3) J'OZ sen x dx = 4) E (2x+1)* dx =

5) IOG (GX +x% - %j dx = T y=4

Ejercicio 3: Calcula el area de la siguiente region por integracion
y luego verifica el resultado obtenido utilizando la formula
geomeétrica mas conveniente.

Ejercicio 4: Calcula el area del poligono determinado por ¢
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larectay =2x+1, el gjey, el eje X y la recta x=3

Ejercicio 5: Hallar el area de la region limitada por y = %xz +2,

el ejex y lasrectas x=-2y x=0

Ejercicio 6: Hallar el area de la region limitada por la curva y =—x*+5, el eje y; y larecta
y=1

Ejercicio 7: Hallar el area de la region limitada por la curva y = x* +2x+1, el ejey; yla
rectay=9

a~

.
Ejercicio 8: Hallar el &rea de la zona sombreada 21 y=+/x

3 »
©) 1 2 3 4 s5 & 7

Ejercicio 9: Hallar el area limitada por y=x° y la bisectriz del primer cuadrante

Ejercicio 10: Calcula el area de la region limitada por las graficas de las funciones
y=x(x-2)e y=2x{-x)

Ejercicio 11: Calcula el area bajo lacurva y=x" entrex=1 yx =2
Ejercicio 12: Calcula el area bajo la curva y=x* entrex=0 yx =3
Ejercicio 13: Calcula el &rea bajo la curva y=+/x entrex =0 yx =4

Ejercicio 14: Resuelve las integrales inmediatas

1- J(3x3—5xz+3x+4) ol 5. J[senx+7cosx—1] cdx

>
. | 75 o L. Jax+2)x-1) dx
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3 2
- 2x° +4x

|7/ . J[EI—%E—x*)dx

5.

Ejercicio 15:
Dada la funcién f(x)=2x2—3x, calcula:

6
f
) [ 1(x)
0
b f
) [ f)
Ejercicio 16: Calcula las siguientes integrales definidas:
Tg_
11(?><—3)d>< J 5—3}{“?{ IEEJX—'Idx
a) 0 b) Y1 ¥ c) "
4 2
0 NSERNEIRS 5 J° (x=2)(x+ 1)ex o Dbz ox
1 q n 2
2a+1)" d 2x)d
0 ID[ a+1)" da ) IDEDS[ %) dx ) ID SENK X
i ID[—X +x=1)dx 9 ‘I‘_z[gt—Ej ot ) IDEDS(QXJdX

Ejercicio 17: Calcula el &rea del recinto limitado por la parabola y=x2 y las rectas y=0,
X=2, X=6.

Ejercicio 18: Calcula el area limitada por la curva y = x3 — 6x? + 8x y el gje X

Ejercicio 19: Calcula el area del recinto limitado por la parabola de ecuacion y =9 —x? y el
eje de abscisas.

Ejercicio 20: Calcula el area del recinto limitado por la parabola y=4x-x2 y el eje de
abscisas en el intervalo [0,6]

Ejercicio 21: Halla el area comprendida entre las parabolasy = 8 — x* ; y = x?
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Ejercicio 22: Halla el &rea comprendida entre las curvas y=6x-x2 ; y=x2-2x

Ejercicio 23: Area del recinto limitado por la parabola y=3x-x2 v la recta y=x-3

Ejercicio 24: Halla el area del recinto limitado por la parabola de ecuacion y=x2 , la recta de
ecuacion y=x+2

ESPUESTAS
Ejercicio 1:
x3 x*  x3 2 7 1
1) =-x+c 2)——=-3x%+c 3)=xz + 4xz+C
3 4 3 7

4) 3x3—6.lnx—§x‘3+c 5)3senx+§x5+c

6) Larct 7) a7 + 8) L x5 + 5Inx +
)3arc gx )ﬁx c )4x nx+c

x3 2 3
1) Zex+4?—3x+c 1O)§x2+51nx+c
5 5
11)§x1+c 12)%\/5 xz + x4 +%x2 +c
4
13) -3x "3 +%x‘6+%x8 +c 14) 6e*-Inx + ¢
3 5
15) = +2x24x—4Inx + 16) 22 x5 + ¢
3

17) 2. e*-cosx +C 18) 2/3x2 + 3.e*+Inx+cC
Ejercicio 2:
1) 37/6 2) 6/5 3)1 4) 2 5) 126

Ejercicio 3: 4
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1)

2)

3)

4)

5)

6)

Ejercicio 4: 49/4
Ejercicio 5: 16/3
Ejercicio 6: 14/3
Ejercicio 7: 208/3
Ejercicio 8: 16/3
Ejercicio 9: %
Ejercicio 10: 32/27
Ejercicio 11: 7/3
Ejercicio 12: 81/4

Ejercicio 13: 16/3

Ejercicio 14:

4 3 2
X

[(35% -5 +3x+4) dr= 3T--5T 3T wdx+C

4 3

J[senx+ Teosx -1 dx = —cosx + Tsenx —x+C

2
J— x= dfx +

X

4%

[(ax+2)(x-1) dx = [(4x* - 25 - 2) dr=——-x -2 +C

e 2 3
[ e T v axec

x 3

J[EI-%E—J{J’) dx=J(2x%—x%—x4)dx=2
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Ejercicio 15: a) 9/2 b) 13/6

Ejercicio 16:
a) " = e 2 iz h) 0 B 43
2 b) & c) d & € 36 % g)42 1j) 2 k) 7

Ejercicio 17:
La recta y=0 es el eje x. El area del recinto limitado por una funcién f(x), el eje x y la rectas

x=a, Xx=b, viene dada por el valor absoluto de la integral 1 = jb f (x)dx

siempre que la funcion f(x) no corte al eje X en ningun punto interior del intervalo [a,b]

(o240 —
I_Lxdx—

[x] .6 _2 20
3, 3 3 3
Area:‘@ = @UZ

3 3

Ejercicio 18: Calculamos los puntos de interseccion de la curva con el eje X :
Xx®—6x>+8x =0

x=0
(x2—6x+8)x=0:>{

X*—6x+8=0=>x=2;x=4
Los puntos de corte obtenidos son 0, 2 y 4, por tanto el area pedida se halla resolviendo las
integrales:

I1= Jj (x® —6x* +8x)dx
— (%3 2
I~ / \ Iz—j2 (x* —6x° +8x)dx
0 2%4 7 , 2
—| X 3 2 .
I]_—[—Zx +4x} =4;
4 0

4
|2:|:);—2X3+4X2} —4; Area= |4 |+ |-4 =8
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Ejercicio 19:
Determinamos los puntos de corte de la curva con el eje x:
3 3
9-x2=0 x=3; x=-3 | = J: (9—x?)dx = |:9X — );} =(27-9)—(-27+9)=36
-3
Area=[36 | u=36
Ejercicio 20:
Comprobamos si hay puntos de corte
dentro del intervalo [0,6].
4x-x2=0=>X(4-X)=0=>x=0; x=4
.

. Como hay un punto de corte dentro del
il U intervalo [0,6] que es X = 4, las integrales
a plantear son:

' 4
. 4 X3

0

64 96-64 32 6 N 32
,=32-—= =— L= @x=x*)dx; I,=[2x*-"2-| =(64-72)-"=
R =], Ax=x)dk; 1, { 31 (64-72)-~

Areaz% +‘_5_6 :%; Area:@uz
3 3] 3 3

Ejercicio 21: Buscamos los puntos de corte de las dos curvas:
8-x2=x2=52x2=8=>X =+/4 =42

Los limites de integracion son -2 'y 2

La funcion a integrar es la diferencia de las dos funciones.

8—x?—x?=8-2x?, por tanto,

3 2
I =J._22(8—2x2)dx:{8x—2§}

-2
| =160 (L1610 _3p 32_04
3 3 3 3
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Ejercicio 22:

7
y=x -Ix
BX —X*=Xx*—-2Xx =>2x*-8x =0

2X(x —4)=0=>x=0; x=4

Funcién a integrar:
(x?—=2x)—(6x —x %) =2x > —8x

3 4 _
I :E(sz —8x)dx:{2X—4x2} __ 1287192 o4
0

3 3

64| 64
—— | = —u
3 3

Area=

Ejercicio 23:
Limites de integracion: 3x —x?=x —3=x*-2x -3=0

Resolviendo la ecuacion se obtiene x=3; x=-1

L 5 L, T =
Funcion a integrar: ':L(X =2x=3)dx=| o oxP =3¢ | ==
=]

Area=‘—g :gu2
3| 3

Ejercicio 24:
Limites de integracion:
Son los puntos de corte de la pardbola y la recta:
X*=x+2=>x*-x-2=0

lei 9 =1i3={2

2 2 -1

Funcién a integrar: x +2-x*  (Diferencia de las dos

funciones)

Hemos de resolver la integral siguiente:
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2 372
I:'[z(x+2—x2)dx: X o X _9
4 2 3|, 2




